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２）＋Ｂｆ（ｐ

２） （３）

ｉｎａｃｏｖａｒｉａｎｔｇａｕｇｅ．ＴｈｅＡｆａｎｄＢｆａｒｅｃａｌｌｅｄｔｈｅｓｅｌｆ
ｅｎｅｒｇｙｆｕｎｃｔｉｏｎｓｗｈｉｃｈａｒｅｒｅｎｏｒｍａｌｉｚｅｄａｔｓｐａｃｅｌｉｋｅ
ｐｏｉｎｔμ２ａｃｃｏｒｄｉｎｇｔｏＡｆ（μ

２）＝１ａｎｄＢｆ（μ
２）＝ｍｆ（μ

２）

ｗｉｔｈｍｆ（μ
２）ｂｅｉｎｇｔｈｅｃｕｒｒｅｎｔｑｕａｒｋｍａｓｓｉｎＱＣＤＬａ

ｇｒａｎｇｉａｎ．
　　Ｅｘｃｅｐｔｆｏｒｔｈｅｃｕｒｒｅｎｔｑｕａｒｋｍａｓｓａｎｄｐｅｒｔｕｒｂａｔｉｖｅ

ｃｏｒｒｅｃｔｉｏｎｓ，ｔｈｅｆｕｎｃｔｉｏｎｓＡｆ（ｐ
２）ａｎｄＢｆ（ｐ

２）ａｒｅｎｏｎ
ｐｅｒｔｕｒｂａｔｉｖｅｑｕａｎｔｉｔｉｅｓｗｈｉｃｈａｒｅｒｅｆｅｒｒｅｄｔｏｔｈｅｖｅｃｔｏｒ
ａｎｄ ｓｃａｌａｒ ｐｒｏｐａｇａｔｏｒ ｃｏｎｄｅｎｓａｔｅｓ， ｒｅｓｐｅｃｔｉｖｅｌｙ．
Ａｆ（ｐ

２）ａｎｄＢｆ（ｐ
２）ｓａｔｉｓｆｙａｎｅｗｓｅｔｏｆＤＳＥｓｉｎｔｈｅ

ｒａｉｎｂｏｗａｐｐｒｏｘｉｍａｔｉｏｎ［６］ａｎｄｉｎｔｈｅＦｅｙｎｍａｎｇａｕｇｅξ
＝１．

［Ａｆ（ｐ
２）－１］ｐ２ ＝８３ｇ

２
ｓ∫ｄ

４ｑ
（２π）４

·

Ｇ（ｐ－ｑ）
Ａｆ（ｑ

２）

ｑ２Ａ２ｆ（ｑ
２）＋Ｂ２ｆ（ｑ

２）
ｐ·ｑ， （４）

Ｂｆ（ｐ
２）＝１６３ｇ

２
ｓ∫ｄ

４ｑ
（２π）４

·

Ｇ（ｐ－ｑ）
Ｂｆ（ｑ

２）

ｑ２Ａ２ｆ（ｑ
２）＋Ｂ２ｆ（ｑ

２）
． （５）

ＧｉｖｅｎａｇｌｕｏｎｐｒｏｐａｇａｔｏｒＧａｂμν（ｑ），ｗｅｃａｎｓｏｌｖｅｔｈｅ
ｔｗｏｃｏｕｐｌｅｄｉｎｔｅｇｒａｌＥｑｓ．（４）ａｎｄ（５）．

３　ＤｙｎａｍｉｃａｌＭａｓｓｏｆＱｕａｒｋｓ

　　 Ｉｎｏｒｄｅｒｔｏｓｔｕｄｙｍａｓｓｅｓｏｆｑｕａｒｋｓ，ｗｅｔｕｒｎｔｏａ
ｆｏｒｍｏｆｔｈｅｑｕａｒｋｐｒｏｐａｇａｔｏｒｗｈｉｃｈｄｅｆｉｎｅｔｈｅｑｕａｒｋ
ｍａｓｓａｎｄｃａｎｂｅｗｒｉｔｔｅｎａｓ

Ｓ－１ｆ（ｐ）＝ｐ －ｍｆ－Σｆ（ｐ）≡Ｚ
－１（ｐ２）·

［ｐ －Ｍ（ｐ２）］， （６）

ｗｈｅｒｅＺ－１（ｐ２）≡Ａｆ（ｐ
２）ｉｓｔｈｅｍｏｍｅｎｔｕｍｄｅｐｅｎｄｅｎｃｅ

ｏｆｔｈｅｑｕａｒｋｗａｖｅｆｕｎｃｔｉｏｎｒｅｎｏｒｍａｌｉｚａｔｉｏｎ．Ｔｈｅｑｕａｒｋ
ｅｆｆｅｃｔｉｖｅｍａｓｓｉｓｄｅｆｉｎｅｄｂｙｔｈｅｆｕｌｌｙｄｒｅｓｓｅｄｑｕａｒｋ
ｐｒｏｐａｇａｔｏｒａｎｄｉｓｔｈｅｎｇｉｖｅｎｅｘｐｌｉｃｉｔｌｙｉｎｔｅｒｍｓｏｆＤＳＥｓ
ｓｏｌｕｔｉｏｎｓＡｆ（ｐ

２）ａｎｄＢｆ（ｐ
２）ｖｉａ

Ｍ（ｐ２）≡
Ｂｆ（ｐ

２）

Ａｆ（ｐ
２）
． （７）

４　ＰａｒａｍｅｔｅｒｉｚｅｄＦｏｒｍｏｆＱｕａｒｋ
Ｐｒｏｐａｇａｔｏｒ

　　Ｉｔｓｈｏｕｌｄｂｅｐｏｉｎｔｅｄｏｕｔｔｈａｔｔｈｅｐｒｉｃｅｔｏｐａｙｆｏｒ
ｕｓｉｎｇｔｈｅｒａｉｎｂｏｗａｐｐｒｏｘｉｍａｔｉｏｎ，Γν＝γν，ｉｓｔｈａｔｔｈｅ
ｇａｕｇｅｉｎｖａｒｉａｎｃｅｏｆＤＳＥｓｈａｓｂｅｅｎｌｏｓｔ．Ｔｈｅｒｅｆｏｒｅ，ｗｅ
ｓｈｏｕｌｄｕｓｅａｎｏｔｈｅｒｆｏｒｍｏｆｔｈｅｃｏｎｆｉｎｅｄｑｕａｒｋｐｒｏｐａｇａ
ｔｏｒ．Ｎｕｍｅｒｉｃａｌｓｏｌｕｔｉｏｎｏｆｔｈｅｑｕａｒｋｐｒｏｐａｇａｔｏｒｇｉｖｅｎ
ｂｙｓｏｌｖｉｎｇＤＳＥｓｉｓｑｕｉｔｅｃｏｍｐｌｉｃａｔｅｄ．Ａｎｅｘｔｅｎｓｉｖｅ
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ｓｔｕｄｙｓｈｏｗｓｔｈａｔｔｈｅｑｕａｒｋｐｒｏｐａｇａｔｏｒｃｏｕｌｄｂｅａｐ
ｐｒｏａｃｈｅｄｂｙａｐａｒａｍｅｔｅｒｉｚｅｄｆｏｒｍ ｉｎａｎａｃｃｅｐｔａｂｌｅ
ｗａｙ．Ａｎｉｍｐｏｒｔａｎｔｏｂｓｅｒｖａｔｉｏｎｉｓｔｈａｔｔｈｅｇｅｎｅｒａｌｆｏｒｍ
ｏｆｔｈｅｉｎｖｅｒｓｅｑｕａｒｋｐｒｏｐａｇａｔｏｒｃａｎｂｅｗｅｌｌｒｅｐｒｅｓｅｎｔｅｄ
ｂｙｔｈｅｆｏｌｌｏｗｉｎｇａｌｇｅｂｒａｉｃｐａｒａｍｅｔｅｒｉｚａｔｉｏｎ：

Ｓｆ（ｐ）＝－ｉγｐσ
ｆ
ｖ（ｐ

２）＋σｆｓ（ｐ
２）， （８）

ｗｈｅｒｅｔｈｅσｆ
ｖａｎｄσ

ｆ
ｓａｒｅｇｉｖｅｎｂｙ

σｆ
ｓ＝
珚σｆ
ｓ

Λ
，　σｆ

ｖ＝
珚σｆ
ｖ

Λ２
（９）

ｗｉｔｈ

珚σｆ
ｓ（ｘ１）＝

［１－ｅｘｐ（－ｂｆ１ｘ１）］
ｂｆ１

［１－ｅｘｐ（－ｂｆ３ｘ１）］
ｂｆ３ｘ１

·

ｂｆ０＋ｂ
ｆ
２
１－ｅｘｐ（－Λ′）

Λ′ｘ[ ]
１

＋　

珚ｍｆ
１－ｅｘｐ［－２（ｘ１＋珚ｍｆ）］

ｘ１＋珚ｍ
２
ｆ

， （１０）

珚σｆ
ｖ（ｘ１）＝

２（ｘ１＋珚ｍ
２
ｆ）－１＋ｅｘｐ［－２（ｘ１＋珚ｍ

２
ｆ）］

２（ｘ１＋珚ｍ
２
ｆ）
２ ，

（１１）

ｗｉｔｈ珚ｍｆ＝ｍｆ／Λ，ｘ１＝ｐ
２／Λ２，Λ′＝１０－４ａｎｄΛ＝０．５６６

ＧｅＶ．Ｔｈｅｐａｒａｍｅｔｅｒｓｂｆｉ（ｉ＝０，１，２，３；ａｎｄｍｆ（ｆ＝
ｕ，ｄ，ｓ，…）ａｒｅｌｉｓｔｅｄｉｎＴａｂｌｅ１［２，７］．

Ｔａｂｌｅ１　Ｔｈｅｐａｒａｍｅｔｅｒｓｏｆｔｈｅｃｏｎｆｉｎｅｄｑｕａｒｋｐｒｏｐａｇａｔｏｒｓ
ａｎｄｔｈｅｃｕｒｒｅｎｔｍａｓｓｍｆｗｉｔｈｆｌａｖｏｒｆｉｎＱＣＤＬａｇｒａｎｇｉａｎ

Ｆｌａｖｏｒ

（ｆ）
ｂｆ０ ｂｆ１ ｂｆ２ ｂｆ３ ｍｆ／ＭｅＶ

ｕ ０．１３１ ２．９０ ０．６０３ ０．１８５ ５．１

ｄ ０．１３１ ２．９０ ０．６０３ ０．１８５ ５．１

ｓ ０．１０５ ２．９０ ０．７４０ ０．１８５ １２７．５

ＣｏｍｐａｒｉｎｇＥｑ．（８）ｗｉｔｈＥｑ．（３）ｗｅｃａｎｓｅｔｕｐａ
ｒｅｌａｔｉｏｎｂｅｔｗｅｅｎＡｆ，Ｂｆａｎｄσ

ｆ
ｖ，σ

ｆ
ｓｔｈｅｐａｒａｍｅｔｅｒｉｚｅｄ

ｑｕａｒｋｐｒｏｐａｇａｔｏｒ．Ａｆｔｅｒｓｏｍｅａｌｇｅｂｒａｉｃｃａｌｃｕｌａｔｉｏｎｓ，
ｗｅｔｈｅｎａｒｒｉｖｅａｔ

Ａｆ（ｐ
２）＝

σｆ
ｖ

（σｆ
ｓ）
２［ｐ２（σｆ

ｖ／σ
ｆ
ｓ）
２＋１］

，（１２）

Ｂｆ（ｐ
２）＝ １

σｆ
ｓ［ｐ

２（σｆ
ｖ／σ

ｆ
ｓ）
２＋１］

． （１３）

Ｔｈｅｒｅｆｏｒｅ，Ａｆ（ｐ
２）ａｎｄＢｆ（ｐ

２）ｃａｎｂｅｅｖａｌｕａｔｅｄｆｒｏｍ

σｆ
ｖａｎｄσ

ｆ
ｓ．

５　ＰｒｅｄｉｃｔｉｏｎｓｏｆＱｕａｒｋＳｅｌｆｅｎｅｒｇｙ
ＦｕｎｃｔｉｏｎｓａｎｄＤｙｎａｍｉｃａｌＱｕａｒｋ
Ｍａｓｓｅｓ ｂｙ Ｏｕｒ Ｐａｒａｍｅｔｅｒｉｚｅｄ
ＱｕａｒｋＰｒｏｐａｇａｔｏｒｏｆＥｑｓ．（１２）
ａｎｄ（１３）

　　Ｂａｓｅｄｏｎｔｈｅｐａｒａｍｅｔｅｒｉｚｅｄｆｕｌｌｙｄｒｅｓｓｅｄｑｕａｒｋ
ｐｒｏｐａｇａｔｏｒ，ｔｈｅｔｈｅｏｒｅｔｉｃａｌｐｒｅｄｉｃｔｉｏｎｓｆｏｒｔｈｅｖｅｃｔｏｒ
ｓｅｌｆｅｎｅｒｇｙｆｕｎｃｔｉｏｎＡｆ（ｐ

２）－１ａｎｄｓｃａｌａｒｓｅｌｆｅｎｅｒｇｙ
ｆｕｎｃｔｉｏｎＢｆ（ｐ

２）ａｒｅｓｈｏｗｎｉｎＦｉｇ．１ａｎｄＦｉｇ．２，ｒｅ
ｓｐｅｃｔｉｖｅｌｙ．

Ｆｉｇ．１ ｐ２ｄｅｐｅｎｄｅｎｃｅｏｆｔｈｅｓｅｌｆｅｎｅｒｇｙｆｕｎｃｔｉｏｎｓ，Ａｆ（ｐ
２）－１

ａｎｄＢｆ（ｐ
２）ｆｏｒｕ，ｄｑｕａｒｋ．

Ｆｉｇ．２ ｐ２ｄｅｐｅｎｄｅｎｃｅｏｆｔｈｅｓｅｌｆｅｎｅｒｇｙｆｕｎｃｔｉｏｎｓＡｆ（ｐ
２）－１

ａｎｄＢｆ（ｐ
２）ｆｏｒｓｑｕａｒｋ．

　　Ｔｈｅｔｈｅｏｒｅｔｉｃａｌｐｒｅｄｉｃｔｉｏｎｓｆｏｒｔｈｅｄｙｎａｍｉｃａｌｍａｓ
ｓｅｓｏｆｑｕａｒｋｓＭ（ｐ２）ｂｙｔｈｅｐａｒａｍｅｔｅｒｉｚｅｄｑｕａｒｋｐｒｏｐａ
ｇａｔｏｒｆｏｒｕ，ｄｑｕａｒｋａｎｄｓｑｕａｒｋａｒｅｓｈｏｗｎｉｎＦｉｇ．３
ａｎｄＦｉｇ．４，ｒｅｓｐｅｃｔｉｖｅｌｙ．
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Ｆｉｇ．３ｐ２ｄｅｐｅｎｄｅｎｃｅｏｆｔｈｅｅｆｆｅｃｔｉｖｅｍａｓｓｅｓｏｆｑｕａｒｋｓ，Ｍ（ｐ２），
ｐｒｅｄｉｃｔｅｄｂｙｔｈｅｐａｒａｍｅｔｅｒｉｚｅｄｑｕａｒｋｐｒｏｐａｇａｔｏｒｆｏｒｕ，ｄ
ｑｕａｒｋｓ．

Ｆｉｇ．４ ｐ２ｄｅｐｅｎｄｅｎｃｅｏｆｔｈｅｅｆｆｅｃｔｉｖｅｍａｓｓｏｆｓｑｕａｒｋ，Ｍ（ｐ２），

ｐｒｅｄｉｃｔｅｄｂｙｔｈｅｐａｒａｍｅｔｅｒｉｚｅｄｑｕａｒｋｐｒｏｐａｇａｔｏｒ．

６　Ｄｉｓｃｕｓｓｉｏｎｓ

　　Ｆｒｏｍｔｈｅｓｅｆｉｇｕｒｅｓ，ｗｅｃａｎｓｅｅｔｈｅｒｅｓｕｌｔｉｎｇＡｆ
ａｎｄＢｆｄｅｆｉｎｅｄｂｙｔｈｅｐａｒａｍｅｔｅｒｉｚｅｄｑｕａｒｋｐｒｏｐａｇａｔｏｒ
ｈａｖｅｔｈｅｆｏｌｌｏｗｉｎｇｆｅａｔｕｒｅｓ：
　　 （１）Ｉｎｔｈｅｌｉｍｉｔｏｆｔｈａｔｔｈｅｑｕａｒｋｍｏｍｅｎｔｕｍｐ２

ｂｅｃｏｍｅｓｌａｒｇｅａｎｄｓｐａｃｅｌｉｋｅ，ｔｈｅｆｕｎｃｔｉｏｎｓＡｆａｎｄＢｆ
ａｐｐｒｏａｃｈａｎａｓｙｍｐｔｏｔｉｃｌｉｍｉｔ

ｌｉｍ
ｐ２→∞
Ａｆ（ｐ

２）＝１．０， （１４）

ｌｉｍ
ｐ２→∞
Ｂｆ（ｐ

２）＝ｍｆ　． （１５）

Ｈｅｎｃｅ，ｔｈｅｃｏｎｆｉｎｅｄｑｕａｒｋｐｒｏｐａｇａｔｏｒ，Ｓｆ（ｐ），ｒｅ
ｄｕｃｅｓｔｏａｆｒｅｅｑｕａｒｋｐｒｏｐａｇａｔｏｒ（ｏｆｃｏｕｒｓｅ，ｆｒｅｅｑｕａｒｋ
ｎｅｖｅｒｃｏｍｅｓｕｐｉｎｏｕｒｖｉｓｉｏｎ），

ｌｉｍ
ｐ２
Ｓ－１（ｐ）＝ｉｐ －ｍｆ　． （１６）

Ｆｏｒｔｈｅｑｕａｒｋｓｅｌｆｅｎｅｒｇｙ，Σｆ（ｐ），ｗｅｃａｎｓｅｅｔｈａｔ

ｗｈｅｎｐ２→∞ ，Σｆ（ｐ）→０ｄｕｅｔｏｔｈｅｒｅｎｏｒｍａｌｉｚａｔｉｏｎ
ｒｅｑｕｉｒｅｍｅｎｔｓｏｆＡｆ（∞）＝１．０ａｎｄＢｆ（∞）＝ｍｆ．Ｔｈｉｓ

ｍｅａｎｓｔｈａｔｔｈｅｓｅｌｆｅｎｅｒｇｙｖａｎｉｓｈｅｓ，ａｎｄｔｈｅｆｒｅｅｑｕａｒｋ
ｐｒｏｐａｇａｔｏｒａｐｐｅａｒｓ．Ｗｅｈａｖｅａｎａｓｙｍｐｔｏｔｉｃａｌｌｙｆｒｅｅ
ｑｕａｒｋ．Ｔｈｅｒｅｆｏｒｅ，ｔｈｅｑｕａｒｋｐｒｏｐａｇａｔｏｒＳｆ（ｐ）ｈａｓａ
ｃｏｒｒｅｃｔｂｅｈａｖｉｏｒ．Ｏｎｔｈｅｏｔｈｅｒｈａｎｄ，ｗｈｅｎｐ２→０，ｂｙ
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自能函数和夸克的动力学质量


蒙成举１，潘继环１，周丽娟２，马维兴３，＃

（１河池学院物理与电子工程系，广西 宜州 ５４６３００；
２广西工学院强子物理与非微扰ＱＣＤ合作研究组，广西 柳州 ５４５００６；

３中国科学院高能物理研究所，北京 １０００４９）

摘 要：研究夸克的质量是ＱＣＤ研究中的一个非常重要问题。因为，夸克质量是标准模型的基本输入参
数，准确地确定这些参数无论对于唯象的应用还是对于理论的应用都是极其重要的。基于参数化的完全穿

衣服的夸克传播子，研究了自能函数和夸克的动力学质量。理论预言了夸克质量和自能函数，其结果与文

献中的经验值相符合，也与ＤｙｓｏｎＳｃｈｗｉｎｇｅｒ方程解一致。反过来这也说明了参数化的夸克传播子是成功和
可靠的。

关键词：夸克传播子；自能函数；动力学的夸克质量
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